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XII. osztaly

1. feladat. Oldd meg a (3z — 2)® + (—82? + 12z — 4)3 = 2° egyenletet a valés szdmok halmazan!

2. feladat. Egy ABCD konvex négyszoghen AD = BD, AB = BC, ADB = 90° és BAC = 15°.
Igazold, hogy AB || DC.

3. feladat. Egy egységnyi kockakbol allo 10 x 10 x 10-es térbeli tablazat két egységkockajat ba-
ratsagosnak nevezzik, ha van legalabb egy kozos csticsuk. A tablazat mindegyik egységkockajaba
beirtunk egy 20-nal nem nagyobb pozitiv egész szamot tgy, hogy barmely két baratsagos egységkoc-
kaba irt szamok legnagyobb kozos osztoja 1 (azaz relativ primek). Bizonyitsd be, hogy létezik olyan
szam, amely legalabb 108-szor szerepel a tablazatban!

4. feladat. Az ABC haromszog BC, C'A, AB oldalait a beirt kor az A;, By, C; pontokban érinti.
Legyen K a beirt kornek a C ponttal atmérdsen ellentett pontja, és D a C1B; és A1 K egyenesek
metszéspontja. Bizonyitsd be, hogy C'D = CB;.

5. feladat. Az a,b,c,d € [—2,400) valos szamok teljesitik az
a+b+c+d=16

Osszefliggést.

a) Hatarozd meg azt a legnagyobb valos k szamot, amelyre minden ilyen a, b, ¢, d esetén teljesiil az
BB +EFE >k (P + 0P+ P +d%) —128

egyenlGtlenség!
b) Hatarozd meg az

a’+ b+ + &
kifejezés legkisebb lehetséges értékét!

6. feladat. Hatérozd meg az Osszes olyan f: R — R fiiggvényt, amelyre minden z,y € R esetén
fennall az

f@®) + flx-y)=f@) - f)+y- fl@)+z- flz+y)

Osszefiiggés!

Megjegyzések: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, amelybdl 1 pont hivatalboél jar. A feladatok lényeges
altalanositasara maximalisan tovabbi 5 pont szerezhets. Munkaids: 4 éra.
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