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XI. osztaly

1. feladat. Oldd meg az egész szamok halmazan a 16a% + b = b% + 8 egyenletet!

2. feladat. Az ABC haromszoghen BAC = 75°, ABC = 80°. Legyen D a BC oldal bels6é pontja
ugy, hogy CD = AB, az E pont pedig ugy illeszkedik az AC' oldalra, hogy BE = AB. Az E pontbol
a BC' oldalra bocsatott meréleges a BC' oldalt az F' pontban metszi. Bizonyitsd be, hogy az F' pont
a BD szakasz felez6pontja!

3. feladat. Az ABC haromszogben F' az AB szakasz felezGpontja, D az AC oldal belsé pontja tgy,
hogy BD az ABC belsé szogfelez6je, FCNBD = {P}, APNBC = {E}, illetve CE = k- DE, ahol
k > 0 valos szam.

£ arany értékét k fiiggvényében!
ABC

b) Hatarozd meg azt a k értéket, amelyre a Trpr — Tppce killonbség maximalis!

a) Szamitsd ki a

1
4. feladat. Hatarozd meg a k egész paraméter értékét gy, hogy a . |z| — 1 = {z} egyenletnek

a) pontosan 2025 darab megoldéasa legyen;
b) pontosan 2026 darab megoldésa legyen!
({z} az z tortrészét, mig a |z| az abszolutértékét jeloli)

5. feladat. Az (a,),>1 sorozat tagjaira teljesiil, hogy

a2

n

az—(n+1)a,+n+1’

[gazold, hogy barmely n pozitiv egész szdm esetén teljestil az

a1 =ay=3 € Qpi1 = barmely n > 2 esetén.

a;+2'-as+3-as+...+nla,=a;-ay-a3-...-a,
egyenlgség! (n!=1-2-3-...-n)

6. feladat. Egy n = 2k+1 (k > 1 egész) f6s pingpongbajnoksagon minden jatékos pontosan egyszer
jatszik minden masik jatékossal, és minden mérkézésnek van gyGztese (dontetlen nincs). Egy harom
jatékosbol allo { A, B, C'} harmast ciklusnak neveziink, ha az eredményeik korkorosek, azaz A legy6zte
B-t, B legytzte C-t, és C legydzte A-t, vagy ennek forditott irdnyu véltozata. Jelolje T' a ciklusok
szamat.
n®—n

24 7

n3 —

a) Bizonyitsd be, hogy T <

b) Bizonyitsd be, hogy ha T =
ellenfele van, akiket mindketten legy6ztek, mint ahany olyan ellenfél, aki mindkettGjiiket legyGzte!

, akkor barmely két kiillonb6zd6 jatékosnak ugyanannyi olyan

Megjegyzések: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, amelybdl 1 pont hivatalboél jar. A feladatok lényeges
altalanositasara maximalisan tovabbi 5 pont szerezhets. Munkaids: 4 éra.
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