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X. osztaly

1. feladat. Andras és Béla az asztalon el6ttiik 1év6 101 darab papirlappal jatszanak, melyekre rendre
a kovetkezs szamokat frtak: 3',3% ..., 3190 3101 (Mindegyik lapra egy szdmot irtak, és minden
szamot egyszer hasznaltak fel.) Egy lépésben a soron kovetkezs jatékos kivalaszthatja barmelyik
papirlapot, és azt vagy a sajat kosardba, vagy az ellenfele kosaraba teszi. Andras kezdi a jatékot,
és felvaltva lépnek. A jaték akkor ér véget, amikor mindegyik papirlap belekeriilt valamelyikiik
kosaraba. Ezt kovetGen mindketten kiszdmoljdk a kosarukba keriilt szdmok Osszegének 5-tel valo
osztasi maradékat. Ha a két maradék egyenld, akkor Béla nyerte a jatékot, kiilonben Andras. Melyik
jatékosnak van nyerd stratégiaja? Add meg ezt a nyerd stratégiat!

2. feladat. Az ABCD téglalap C'D oldalanak belsé pontja M. Legyen a C-bél az M B-re és a D-bdl
az M A-ra bocsatott merGleges egyenesek metszéspontja P. A P-bdl a C'D-re bocsatott meréleges
talppontjat jeloljiikk N-nel. Bizonyitsd be, hogy CN = M D!
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3. feladat. Oldd meg a 3 -z + 1= §x2 — 1 egyenletet a valos szamok halmazan!

4. feladat. Adottak az aq, as, ..., a, egymast kivets paratlan haromjegyd természetes szamok. Tud-
juk azt, hogy barhogyan irjuk egymas mellé ezeket a haromjegyd szdmokat, az igy kapott 3n-jegyi
szam primszam. Igazold, hogy n < 2!

5. feladat. Apraja-falvan élnek a Hupikék torpikék és mindegyik rendelkezik valamennyi torpbo-
gyoval. Azt kell tudni a torpokrdl, hogy nagyon empatikus lények, kiillénosen a barataikkal szemben:
egy torp, ha észreveszi, hogy egy baratjanak legalabb 2-vel kevesebb torpbogyédja van, mint neki,
akkor ad neki egyet. Minden torpnek van legalabb egy baratja, a baratsagok kolcsonosek és senki
sem eszik vagy gyijt torpbogyot. Bizonyitsd be, hogy egy id§ utdn mindegyik torp abba fogja hagyni
az adakozést!

6. feladat. A hegyesszogli ABC héromszog A csticsabol bocséassunk merdlegest a B és C' csticsokbol
indulé bels6 szogfelezékre, a merdlegesek talppontjai D, illetve E. Legyen a haromszog beirt korének
kozéppontja K. A DEK héaromszog koriilirt kore az AB oldalt a P, a C'A oldalt a () bels§ pontban
metszi. Igazold, hogy a PE és QD egyenesek a BC oldalon metszik egymast!

Megjegyzések: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, amelybdl 1 pont hivatalboél jar. A feladatok lényeges
altalanositasara maximalisan tovabbi 5 pont szerezhets. Munkaids: 4 éra.
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